
ÁÁ
ðü ôç ìéá ç ôñáãéêÞ áðïôõ÷ßá ôùí ìáèçôþí ìáò óôç Ãåùìåôñßá êáôÜ

ôéò ÐáíåëëáäéêÝò ÃåíéêÝò ÅîåôÜóåéò êÜèå ÷ñüíï, êáé áðü ôçí Üëëç

ç áíáêïßíùóç "íÝùí" Áíáëõôéêþí ÐñïãñáììÜôùí, ôüóï áðü ôï Ð.É.

üóï êáé áðü ôçí Å.Ì.Å., óôá ïðïßá áíáðôýóóïíôáé äéÜöïñåò èåùñßåò ãéá ôç

äéäáóêáëßá êáé ôï ñüëï ôçò Ãåùìåôñßáò, ïäçãïýí áíáðüöåõêôá ó' Ýíá

Ýíôïíï óêåðôéêéóìü êáé ðñïâëçìáôßæïõí êáèÝíá ðïõ åìðëÝêåôáé ìå ôïí Ýíá

Þ ôïí Üëëï ôñüðï óôá ôçò ÌáèçìáôéêÞò ìáò Åêðáßäåõóçò.

Ç Ãåùìåôñßá óôç ÷þñá ôïõ Åõêëåßäç êáé ç äéäáóêáëßá ôçò ôá ôåëåõôáßá

25 ÷ñüíéá, äåí èÜôáí õðåñâïëÞ íá ðåé êÜðïéïò üôé Ý÷åé õðïóôåß ìéá âÜíáõóç

ìåôá÷åßñéóç êáé ôï ÷åéñüôåñï ìßá áðáîßùóç, öåõ, óôï üíïìá ôçò

áíáâÜèìéóçò ôïõ ñüëïõ ôçò ùò ðáéäåõôéêïý ãíùóôéêïý áíôéêåéìÝíïõ. ÊÜôé

ôÝôïéï éó÷õñßæïíôáé ðùò åðéäéþêïõí êáé ïé óýã÷ñïíïé "áíáâáèìéóôÝò" êáé

óõíôÜêôåò ôùí "íÝùí" Áíáëõôéêþí ÐñïãñáììÜôùí. Ìðïñïýìå üìùò íá

ðåñéìÝíïõìå Üñáãå ôçí åðéôõ÷ßá ôùí óôü÷ùí ðïõ èÝôïõí êáé ôçí

ðñáãìÜôùóç ôùí (áóöáëþò áãáèþí) ðñïèÝóåùí ôïõò; Åäþ äåí ÷ñåéÜæåôáé

êáíåßò ïýôå ìáíôéêÝò, ïýôå ðñïöçôéêÝò éêáíüôçôåò ãéá íá áðáíôÞóåé. Åßíáé

âÝâáéï üôé ôá ðñÜãìáôá èá áêïëïõèÞóïõí ãéá Üëëç ìéá öïñÜ ôç

"öõóéïëïãéêÞ" ôïõò ðïñåßá· ìå ôç ãíùóôÞ êáé ðÜëé êáôÜëçîç.... Ãéáôß; Ìá,

ãéáôß ïýôå óôïí ðñïâëçìáôéóìü (åêôüò áðü ìéá áíáöïñÜ óôá åðßðåäá Van

Hiele), ïýôå óôéò ôåëéêÝò ðñïôÜóåéò ìðïñåß íá åíôïðéóôïýí íÝá óôïé÷åßá -

ðñïúüíôá óõóôçìáôéêÞò åêðáéäåõôéêÞò Ýñåõíáò, üðùò êáíåßò èá ðåñßìåíå

ìåôÜ áðü ôüóùí åôþí ðáëéíùäßåò. Êáé ôï ÷åéñüôåñï, êÜðïéåò áðü ôéò

áöåôçñéáêÝò óêÝøåéò ðïõ äéáôõðþíïíôáé öáßíåôáé íá åßíáé óå áêñéâþò

áíôßèåôç êáôåýèõíóç áðü áðïôåëÝóìáôá óïâáñþí åñåõíþí êáé áðüøåéò

Ýãêõñùí êáé ìå äéåèíÞ åìâÝëåéá åðéóôçìüíùí - åñåõíçôþí. Êáé âÝâáéá

"Ýíáò áðü ôïõò óðïõäáéüôåñïõò óôü÷ïõò ìéáò åêðáéäåõôéêÞò äéáäéêáóßáò

åßíáé ç áíÜðôõîç õøçëÞò áöáéñåôéêÞò éêáíüôçôáò". Ðþò üìùò ìðïñåß áõôÞ
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ç éêáíüôçôá íá êáëëéåñãçèåß;

... "ÕøçëÞ áöáéñåôéêÞ óêÝøç åðéôõã÷Üíåôáé ìüíïí üôáí ôá áíôéêåßìåíá ìåëÝôçò

åßíáé éäåáôÜ. Êáé áõôü ìðïñåß íá óõìâåß ìüíï üôáí ïé óõëëïãéóìïß ãßíïíôáé ìå

âÜóç êÜðïéï áîéùìáôéêü óýóôçìá. Ôï ìüíï ìÜèçìá óôç äåõôåñïâÜèìéá

Åêðáßäåõóç ðïõ èåìåëéþíåôáé êáôÜ ôñüðï Üìåóï, ðÜíù óå Ýíá áîéùìáôéêü

óýóôçìá, åßíáé ç ãåùìåôñßá". ÁõôÜ ëÝíå ïé óõíôÜêôåò ôùí "íÝùí"

Áíáëõôéêþí ÐñïãñáììÜôùí !!!

Ùóôüóï ï Von Glaserfelt éó÷õñßæåôáé üôé ç áöáßñåóç áñ÷ßæåé ìå ôçí

ðñÜîç. Ãéá íá "áöáéñÝóåé" ïôéäÞðïôå Ýíá õðïêåßìåíï, èá ðñÝðåé ðñþôá íá

Ý÷åé ôçí åõêáéñßá íá äñÜóåé. ÁëëÜ ïé åõêáéñßåò äñÜóçò áðáéôïýí

áéóèçóéïêéíçôéêü õëéêü êáé êáôáóôÜóåéò êáôÜ ôéò ïðïßåò èá åêäçëùèåß ç

äñÜóç ðÜíù ó' áõôü ôï õëéêü.

Åðßóçò, ó÷åôéêÜ ìå ôçí áöáßñåóç ïé G. Harel êáé D. Tall éó÷õñßæïíôáé üôé

ìéá áöáéñåôéêÞ äéáäéêáóßá óõìâáßíåé üôáí ôï õðïêåßìåíï åóôéÜæåé ôçí

ðñïóï÷Þ ôïõ óå óõãêåêñéìÝíåò éäéüôçôåò åíüò äïóìÝíïõ áíôéêåéìÝíïõ êáé

ìåôÜ èåùñåß áõôÝò ôéò éäéüôçôåò áðïìïíùìÝíåò áðü ôï áñ÷éêü áíôéêåßìåíï.

Ç ôõðéêÞ áöáßñåóç üðùò ðáñáôçñïýí ïé Harel êáé Tall äåí åßíáé åýêïëç

õðüèåóç ãéá ôïõò ìáèçôÝò. ¼óï ãéá ôï ðùò ç áöáéñåôéêÞ éêáíüôçôá ìðïñåß

íá êáëëéåñãçèåß, ïé åí ëüãù åñåõíçôÝò äåí åðéëÝãïõí ïýôå "éäåáôÜ

áíôéêåßìåíá ìåëÝôçò", ïýôå "óõëëïãéóìïýò ðïõ ãßíïíôáé ìå âÜóç êÜðïéï

áîéùìáôéêü óýóôçìá". Áðåíáíôßáò ìéëïýí ãéá óõãêåêñéìÝíï ðáñÜäåéãìá

ðïõ ôï ïíïìÜæïõí generic êáé ôï èåùñïýí ùò áíôéðñüóùðï ôçò áöçñçìÝíçò

éäÝáò, Þ üôé óõìðõêíþóåé ôçí ïõóßá ìéáò (ãåíéêÞò) áðüäåéîçò. ¼óï ãéá ôïí

Von Glaserfelt üðùò áíáöÝñèçêå íùñßôåñá, êáé áõôüò êÜíåé ëüãï ãéá

óõãêåêñéìÝíï áéóèçóéïêéíçôéêü õëéêü (üðùò ìðïñïýìå íá èåùñÞóïõìå üôé

åßíáé ôá ó÷Þìáôá óôç Ãåùìåôñßá ãéá ôïí ìáèçôÞ) êáé ü÷é ãéá "éäåáôÜ

áíôéêåßìåíá ìåëÝôçò".

Ç áíôßèåóç ôùí äýï èåùñÞóåùí åßíáé öáíåñÞ. Êáé üôáí êÜðïéïò

åêöñÜæåé (ðñïóùðéêÝò êáé ü÷é ùò áðïôÝëåóìá Ýñåõíáò) áðüøåéò ôüóï

äéáöïñåôéêÝò áð' áõôÝò ôùí Harel, Tall êáé Glaserfelt åßíáé õðï÷ñåùìÝíïò

ôïõëÜ÷éóôïí íá îáíáóêåöôåß ôá üóá (ìÜëëïí) áâáóÜíéóôá éó÷õñßæåôáé.

ÌåôÜ áðü ôéò ðáñáðÜíù åðéóçìÜíóåéò, áò äïýìå åí óõíôïìßá ôé åßíáé êáé

ôé ëÝåé ç ðåñßöçìç èåùñßá Van Hiele. Ç èåùñßá ëïéðüí áõôÞ îåêßíçóå ùò

äéäáêôïñéêÞ äéáôñéâÞ ôçò Dina van Hiele - Geldof êáé ôïõ óõæýãïõ ôçò Pierre

Van Hiele óôï Ðáí/ìéï ôçò ÏõôñÝ÷ôçò óôçí Ïëëáíäßá ôï 1957. Ç Dina

äõóôõ÷þò ðÝèáíå îáöíéêÜ, óýíôïìá áö' üôïõ åß÷å ïëïêëçñþóåé ôï

äéäáêôïñéêü ôçò êáé ï óýæõãïò ôçò Pierre Þôáí áõôüò ðïõ áíÝðôõîå êáé

äéÝäùóå ðåñáéôÝñù ôçí èåùñßá ôïõò óå åðüìåíåò åêäüóåéò êáé äçìïóéåýóåéò.
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Åíþ ç åñãáóßá ôïõ Pierre êõñßùò ðñïóðáèåß íá åîåôÜóåé ãéáôß ïé ìáèçôÝò

áíôéìåôùðßæïõí óïâáñÜ ðñïâëÞìáôá óôç Ãåùìåôñßá (êáé ì' áõôÞ ôçí Ýííïéá

åßíáé åðåîçãçìáôéêÞ êáé ðåñéãñáöéêÞ), ôï äéäáêôïñéêü ôçò Dina âáóßæåôáé óå

ðåéñáìáôéêÞ äéäáóêáëßá (ôçò Ãåùìåôñßáò) êáé ì' áõôÞ ôçí Ýííïéá ç åñãáóßá

ôçò åßíáé ðåñéóóüôåñï ñõèìéóôéêÞ - êáíïíéóôéêÞ üóïí áöïñÜ ôç äéÜôáîç ôïõ

ðåñéå÷ïìÝíïõ (ôçò ýëçò) ôçò Ãåùìåôñßáò áëëÜ êáé ôùí ìáèçóéáêþí

äñáóôçñéïôÞôùí ôùí ìáèçôþí. Ôï ðåñéóóüôåñï ðñüäçëï ÷áñáêôçñéóôéêü ôçò

èåùñßáò ôùí Van Hiele åßíáé ç äéÜêñéóç ôùí ðÝíôå îå÷ùñéóôþí åðéðÝäùí

óêÝøçò êáôÜ ôçí äéáäéêáóßá êáôáíüçóçò ôçò Ãåùìåôñßáò áðü ôïõò ìáèçôÝò.

Ï Usiskin óõíïøßæïíôáò, õðïãñáììßæåé ôÝóóåñá óçìáíôéêÜ

÷áñáêôçñéóôéêÜ ôçò èåùñßáò ôùí Van Hiele:

• Ç óåéñÜ äçëáäÞ ìå ôçí ïðïßá ïé ìáèçôÝò êáôáêôïýí ôá åðßðåäá óêÝøçò

åßíáé áíáëëïßùôç êáé ßäéá ãéá üëïõò. Ìå Üëëá ëüãéá, Ýíáò ìáèçôÞò äåí

ìðïñåß íá âñåèåß óôï åðßðåäï (n) áí äåí Ý÷åé ðåñÜóåé áðü ôï åðßðåäï (n-1).

• Óå êÜèå åðßðåäï óêÝøçò åêåßíï ðïõ óôï ðñïçãïýìåíï åðßðåäï Þôáí 

åîùãåíÝò óôï ðáñüí åðßðåäï ãßíåôáé åíãåíÝò.

• ÊÜèå åðßðåäï óêÝøçò Ý÷åé ôá äéêÜ ôïõ ãëùóóéêÜ óýìâïëá êáé ôï äéêü

ôïõ äßêôõï ó÷Ýóåùí ðïõ óõó÷åôßæïõí áõôÜ ôá óýìâïëá.

• Äýï õðïêåßìåíá ðïõ óõæçôïýí áðü äéáöïñåôéêÜ åðßðåäá óêÝøçò äåí

ìðïñïýí íá êáôáëÜâïõí ôï Ýíá ôï Üëëï, äåí ìðïñïýí íá åðéêïéíùíÞóïõí.

Ï âáóéêüò ëüãïò áðïôõ÷ßáò ôùí ðáñáäïóéáêþí Áíáëõôéêþí

ÐñïãñáììÜôùí ôçò Ãåùìåôñßáò êáôÜ ôïõò Van Hiele Ýãêåéôáé óôï ãåãïíüò

üôé áõôÜ äéáðñáãìáôåýïíôáí ôç Ãåùìåôñßá óå åðßðåäï áíþôåñï áð' áõôü

ôùí ìáèçôþí· ìå Üëëá ëüãéá áõôïß äåí ìðïñïýóáí íá êáôáëÜâïõí ôïí

êáèçãçôÞ êáé áõôüò äåí ìðïñïýóå íá êáôáëÜâåé ãéáôß ïé ìáèçôÝò ôïõ äåí

ôïí êáôáëáâáßíïõí.

¸÷ïõìå Üñáãå ðÜåé Ýíá âÞìá ðéï ðÝñá áðü ôüôå ðïõ Ýãéíå áõôÞ ç

äéáðßóôùóç, Þ âñéóêüìáóôå áðëÜ óôç öÜóç ôçò áíáãíþñéóçò ôïõ

ðñïâëÞìáôïò; ¸óôù êé áí åßíáé ðéêñÞ ç áëÞèåéá, èá ðñÝðåé íá ðáñáäå÷ôïýìå

üôé ìå âÜóç ôá ãñáöüìåíá ôùí óõíôáêôþí ôùí "íÝùí" Áíáëõôéêþí

ÐñïãñáììÜôùí, ôüóï ôçò Å.Ì.Å. üóï êáé ôïõ Ð.É. âñéóêüìáóôå ßóùò êáé ðéï

ðßóù áðü ôçí áíáãíþñéóç ôïõ ðñïâëÞìáôïò. Êé áõôü ãéáôß ïé ðñïôÜóåéò "Ýíèåí

êáêåßèåí" äåß÷íïõí üôé áí êáé öáßíåôáé íá áíáãíùñßæåôáé óôá ëüãéá üôé

õðÜñ÷åé ðñüâëçìá, óôçí ðñÜîç ôï ðñüâëçìá öáßíåôáé íá ìçí êáôáíïåßôáé.

Ãéáôß åíþ ôá äåäïìÝíá äåß÷íïõí üôé ïé ìáèçôÝò ìáò óôç Â´ ëõêåßïõ

áíôéìåôùðßæïõí ðïëý óïâáñÜ ðñïâëÞìáôá óôïí ðáñáãùãéêü óõëëïãéóìü, ïé
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á) Ôç óôáèåñÞ äéÜôáîç:

â) Ôç äéáäï÷éêüôçôá -

óõíÝ÷åéá: 

ã) Ôç Äéáêñéôüôçôá:

ä) Ôç äéá÷ùñçóéìüôçôá: 



óõíôÜêôåò ôùí Áí. Ðñïã/ôùí ðñïôåßíïõí íá "êáôÝâåé" ç äéäáóêáëßá ôïõ óôç Ã´

ãõìíáóßïõ!!! Ç ëïãéêÞ áõôÞ èõìßæåé ôï ëáúêü ñçôü ðïõ ëÝåé üôé "ôï êáêü èÝëåé

áíôßêáêï"..... Ôï áí ìéá ôÝôïéá ëïãéêÞ ìðïñåß íá äéêáéùèåß óôï ÷þñï ôçò

Åêðáßäåõóçò, ãñÞãïñá èá ôï äåßîåé ç ðñÜîç.

Áò åðéóôñÝøïõìå üìùò ôþñá óôç èåùñßá ôùí Van Hieles ãéá íá äïýìå

ðïéá åßíáé ôá ÷áñáêôçñéóôéêÜ ôùí åðéðÝäùí É, ÉÉ, ÉÉÉ êáé IV óôá ïðïßá

áíáöÝñïíôáé. Ôï åðßðåäï V äåí èá ôï ó÷ïëéÜóïõìå, ìéáò êáé öáßíåôáé íá

åßíáé éäéáßôåñá áðáéôçôéêü ãéá ôï ìÝóï ìáèçôÞ (èá ëÝãáìå üìùò üôé ç

äéäáóêáëßá ôçò Ãåùìåôñßáò ó' áõôü ôï åðßðåäï, åßíáé éäéáßôåñá áðáéôçôéêÞ

êáé ãéá ôïí äéäÜóêïíôá·) ðÜíôùò ü÷é êáé áðñüóéôç ôüóï ãéá ôïõò

õðïøéáóìÝíïõò ìáèçôÝò üóï êáé ãéá ôïõò åíçìåñùìÝíïõò äéäÜóêïíôåò.

¸ôóé Ý÷ïõìå:
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Ðåñéóóüôåñá óôï 1ï ôåý÷ïò ôïõ “ö” (óåë. 63-84)


