
Ôá ôåëåõôáßá ÷ñüíéá Ý÷åé êáèéåñùèåß, ôá ðÜóçò öýóåùò âïçèÞìáôá

óôá ÌáèçìáôéêÜ (áëëÜ êáé óå Üëëá ìáèÞìáôá), íá ðñïôåßíïõí

êáé ìéá óåéñÜ áðü äéáãùíßóìáôá ãéá âïÞèåéá óôï Ýñãï ôïõ êáèçãçôÞ.

Äåí åßíáé óðÜíéåò ïé êáëÝò éäÝåò ðïõ ìðïñåß êáíåßò íá åíôïðßóåé ó'

áõôÜ. Óõ÷íÜ üìùò ðñüêåéôáé ãéá ìéá áðëÞ ðáñÜôáîç åñùôçìÜôùí

÷ùñßò äïìÞ êáé óõíï÷Þ, ÷ùñßò åðéóôçìïëïãéêü õðüâáèñï êáé óôü÷ïõò,

ðïõ åîáíôëåßôáé óôç ìïñöïëïãéêÞ áðïìßìçóç ôùí èåìÜôùí ôùí Ãåí.

ÅîåôÜóåùí (áêïëïõèþíôáò ðñïöáíþò ðéóôÜ ôéò íôéñåêôßâåò ôïõ Ð.É.)

êáé óôçí "êáôÜëëçëç" ìïñéïäüôçóç ãéá íá ðñïêýðôåé ðÜíôá ôï ãíùóôü

100Üñé.

Ðáñ' üëá áõôÜ åßíáé óßãïõñï ðùò ðïëëïß óõíÜäåëöïé ÷ñçóéìïðïéïýí

êáé áîéïðïéïýí êáôÜ ôçí êñßóç ôïõò áõôü ôï õëéêü ðåôõ÷áßíïíôáò

ðïëëÝò öïñÝò áîéüëïãåò óõíèÝóåéò. ÁõôÞ ç ðëåõñÜ ôçò äïõëåéÜò ôùí

óõíáäÝëöùí ðéóôåýïõìå ðùò ìðïñåß íá õðçñåôçèåß ìå ôçí ðáñïõóßáóç

ôùí ðáñáêÜôù äéáãùíéóìÜôùí ðïõ ôïõëÜ÷éóôïí Ý÷ïõí ôï ðëåïíÝêôçìá

üôé åßíáé ðñáãìáôéêÜ êáé äïêéìáóìÝíá êáé ìÜëéóôá óå ó÷ïëåßá êáé

ðåñéï÷Ýò ðïëý äéáöïñåôéêÝò ìåôáîý ôïõò. Áò ðïýìå ðùò ì' áõôÜ ôá

äåäïìÝíá ç ðáñïýóá óôÞëç áðïôåëåß Ýíá óçìåßï óõíÜíôçóçò, Ýíá âÞìá

äéáëüãïõ, Ýíá âÞìá åðéêïéíùíßáò ôùí éäåþí ìáò êáé ôùí áíôéëÞøåùí

ìáò üðùò áõôÝò óõìðõêíþíïíôáé Þ áíáäýïíôáé ìÝóá áðü ôá

äéáãùíßóìáôá ìáò.

ÂÝâáéá ãéá ôïí áíáãíþóôç - óõíÜäåëöï ìéá áíáöïñÜ óôï ðíåýìá êáé

ôïõò óôü÷ïõò ôùí äéáãùíéóìÜôùí êáèþò êáé Ýíá óôáôéóôéêü ìå ôá

áíôßóôïé÷á ó÷üëéá ôùí õðïãñáöüíôùí ôá äéáãùíßóìáôá óõíáäÝëöùí, èá
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åß÷å ðïëý ðåñéóóüôåñá íá ðñïóöÝñåé. ¼ìùò ï ÷ñüíïò ðïõ æçôÞèçêáí

áõôÜ áðü ôïõò ößëïõò - óõíáäÝëöïõò äåí åõíüçóå ìéá ôÝôïéá

äõíáôüôçôá. Ôï ßäéï éó÷ýåé êáé ãéá ôïí ãñÜöïíôá, ìéáò êáé ôüóï ï ÷ñüíïò

ðïõ áðïöáóßóôçêå íá õðÜñîåé áõôÞ ç óôÞëç óôï ðáñüí, äåí åðÝôñåðå

áíáöïñÝò óå óôáôéóôéêÜ äéáãùíéóìÜôùí ðñïçãïýìåíùí ÷ñüíùí (ïýôå

êáí ôïõ ôñÝ÷ïíôïò) üóï êáé ãéáôß ôá ÷ñïíéêÜ ðåñéèþñéá ðïõ Üöçíå ôï

÷ñïíïäéÜãñáììá ôïõ ôåý÷ïõò Þôáí ðñáãìáôéêÜ áóöõêôéêÜ. 

Óôç óõíÝ÷åéá ðáñáôßèåíôáé ôá äéáãùíßóìáôá ðïõ Ý÷ïõìå óôç

äéÜèåóÞ ìáò êáôÜ ôÜîç (ìå áýîïõóá óåéñÜ) êáé óôá ðëáßóéá ôçò êÜèå

ôÜîçò ìå áëöáâçôéêÞ óåéñÜ ìå âÜóç ôï åðþíõìï ôùí äçìéïõñãþí ôïõò.

ÊáôÜèåóç Éäåþí ìÝóá áðü ÐñáãìáôéêÜ Äéáãùíßóìáôá
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ÙÑÉÁÉÁ ÃÑÁÐÔÇ ÄÏÊÉÌÁÓÉÁ Á´ ÔÑÉÌÇÍÏÕ

ÓÔÁ ÌÌÁÁÈÈÇÇÌÌÁÁÔÔÉÉÊÊÁÁ

01/12/2003

ÄéäÜóêùí: ÊõñéÜêïò Êáìðïýêïò
M.sc. óôá ÌáèçìáôéêÜ

M. ed. óôç ÄéäáêôéêÞ êáé Ìåèïäïëïãßá ôùí Ìáèçìáôéêþí

Íá óõìðëçñþóåôå ôéò ðáñáêÜôù ôáõôüôçôåò:

á) (á + â) � (á – â) =

â) (á + â)3 =

ã) (á – â)2 = 

Íá âñåßôå ôá ðáñáêÜôù áíáðôýãìáôá:

á) (3x2 – 4y3)2 =

â) (2 + x)3 =

Íá êÜíåôå ôéò ðñÜîåéò:

á) (3x + 1)2 – (x – 2) � (x + 2) – (4x + 1) � 2x =

â) (4x – 1)2 – (4x + 1)2 = ÅöáñìïãÞ ôáõôïôÞôùí óå ðéï
óýíèåôç ìïñöÞ (Ôá á, â
áðáíôÞèçêáí áíôßóôïé÷á áðü 4
êáé 9 ìáèçôÝò).

ÅöáñìïãÞ ôùí ôáõôïôÞôùí êáé
éäéïôÞôùí äõíÜìåùí. (Ôá á, â
áðáíôÞèçêáí áðü 6 êáé 11
ìáèçôÝò).

Êßíçôñï ãéá íá äéáâÜóïõí ôéò
ôáõôüôçôåò êáé ôüíùóç ôçò
áõôïðåðïßèçóçò. (Ôá åñùôÞìáôá
áðáíôÞèçêáí áíôßóôïé÷á áðü 11,
14 êáé 17 ìáèçôÝò).

1ï
ÃõìíÜóéï Óáëáìßíáò

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  11ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  22ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  33ïï::

Óôü÷ïé:
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Íá ðáñáãïíôïðïéçèïýí ïé ðáñáêÜôù ðáñáóôÜóåéò:

á) x2(á – â) + 25(â – á) =

â) (x + 1)2 – y2 + 2y – 1 =

ÃÃÅÅÙÙÌÌÅÅÔÔÑÑÉÉÁÁ

ÔÜîç Á´

ÄéäÜóêùí: Ìáíüëçò ÁëéðñÜíôçò

Á. Äåßîôå üôé ç äéÜìåóïò ôïõ ôñáðåæßïõ åßíáé ðáñÜëëçëç ðñïò ôéò âÜóåéò

ôïõ êáé ßóç ìå ôï çìéÜèñïéóìá ôïõò
ÌïíÜäåò 13

Â. Äßíåôáé ôï ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) ìå ÁÂ = 3á êáé ÃÄ = á. Áí Å

êáé Æ åßíáé ìÝóá ôùí ÁÄ êáé ÃÂ êáé Ì ôï ìÝóï ôçò ÅÆ äåßîôå üôé ôï

ôåôñÜðëåõñï ÄÃÌÅ åßíáé ðáñáëëçëüãñáììï.
ÌïíÜäåò 12

Óçìåéþóôå óôï ãñáðôü óáò ôçí óùóôÞ áðÜíôçóç.

Á. Óå êÜèå ôñßãùíï ôï óçìåßï ðïõ éóáðÝ÷åé áðü ôéò êïñõöÝò ôïõ åßíáé:

á. Ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí õøþí. 

â. Ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí ìåóïêáèÝôùí

ã. Ôï óçìåßï ôïìÞò ôùí äé÷ïôüìùí ä. ÊáíÝíá áðü áõôÜ ôá óçìåßá.

ÌïíÜäåò 5

Â. Áí å1//å2,  
∧

Á1 = 2x + 10° êáé 
∧

B1 = x – 10° ôüôå 
∧

Â2 åßíáé:

á. 130°       â. 120°       ã. 110°       ä. 115°       å. 125°

ÌïíÜäåò 5

Ã. Áí åßíáé ÁÂ = ÁÄ = ÄÃ êáé  
∧

Á1 = 40° ôüôå ç 
∧

Â2 åßíáé:

á. 30°       â. 35°       ã. 40°       ä. 45°       å. 50°

ÌïíÜäåò 5

Ä. Áí åßíáé 
∧

Á = 90°, ÂÌ = ÌÃ, 
∧

Â = 2ù êáé 
∧

Ã = ù ôüôå ç 
∧

ö åßíáé

á. 50°       â. 40°       ã. 35°       ä. 30°       å. 45°
ÌïíÜäåò 5

Å. Áí ôï ÁÂÃÄ (ÁÂ//ÃÄ) åßíáé éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï ìå ÁÂ = 4x, 

ÃÄ = 2x êáé 
∧

Â = 45° ôüôå ôï ýøïò ôïõ ôñáðåæßïõ åßíáé:

á. 4x       â. 3x       ã. 2x       ä. x       å. 0,5x ôñßãùíï ÁÂÃ

ÌïíÜäåò 5

ÅöáñìïãÞ ôùí ôáõôïôÞôùí óôçí
ðáñáãïíôïðïßçóç (Ôï á
áðáíôÞèçêå ìüíï áðü 1 ìáèçôÞ
êáé ôï â áðü 3 ìáèçôÝò.
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4ï
Åíéáßï Ëýêåéï Óåññþí

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  11ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  22ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  44ïï::

å1

å2

Á

Â

1

1 2

Á

ÃÂ

Á

ÃÂ Ì

2ù

ö

ù

Ä Ã

Á Â

2x

4x
45°
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Ná äåßîåôå üôé áí ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé Á´Â´Ã´ Ý÷ïõí 
∧

Á = 
∧

Á´, õá = õá´ êáé

õâ = õâ´ åßíáé ßóá.

ÌïíÜäåò 25

Óôï ôñßãùíï ÁÂÃ(ÁÃ > ÁÂ) ç ÁÄ åßíáé äé÷ïôüìïò ôçò 
∧

Á. ÖÝñíïõìå ôï

ÂÅ⊥ÁÄ ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÃ óôï Æ. Áí Ì ôï ìÝóï ôçò ÂÃ íá äåßîåôå üôé:

Á. ôï Á
Ä

ÂÆ åßíáé éóïóêåëÝò,

Â. ÅÌ = �
ÁÃ –

2

ÁÂ
� ,

Ã. Ä
∧

ÅÌ = �

∧

Á

2
� ÌïíÜäåò 7 + 11 + 7

ÃÃÅÅÙÙÌÌÅÅÔÔÑÑÉÉÁÁ

ÔÜîç Á´

ÄéäÜóê.: Óïößá Áíäñéïðïýëïõ - ÁëéðñÜíôç

á. Íá äåßîåôå üôé:

Ôï åõèýãñáììï ôìÞìá ðïõ åíþíåé ôá ìÝóá ôùí äýï ðëåõñþí

ôñéãþíïõ åßíáé ðáñÜëëçëï ðñïò ôçí ôñßôç ðëåõñÜ êáé ßóï ìå ôï ìéóü

ôçò.

(Ìïí. 20)

â. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá íá õðïëïãéóôïýí ôá x êáé ø áí ÅÄ//ÂÃ.

(Ìïí. 5)

á. Óå êáèÝíá áðü ôá ðáñáêÜôù ó÷Þìáôá íá âñåßôå ôá x êáé ø.

(Ç åõèåßá å åßíáé åöáðôïìÝíç óôïí êýêëï)

â. Íá áðïäåé÷èåß üôé êÜèå éóïóêåëÝò ôñáðÝæéï åßíáé åããñÜøéìï.

(Ìïí. 15)

Â

Ã

Ä

Á

Ï

35°
50°

x

ø Ï

Á

Â Ã

40°

å

ø

x
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ÈÈÅÅÌÌÁÁ  33ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  44ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  11ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  22ïï::

Ìïõóéêü
Ëýêåéï Óåññþí

Á

ÃÂ

E
2,5

x

ø

Ä
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Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (
∧

Á = 90°) êáé ç äé÷ïôüìïò ôïõ ÂÄ. Áðü

ôï Ä öÝñíïõìå ÄÅ⊥ÂÃ, ðïõ ôÝìíåé ôçí ÁÂ óôï Æ. 

Íá äåßîåôå üôé ÂÆ = ÂÃ.

(Ìïí. 25)

Äßíåôáé ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ (
∧

Á = 90°) êáé ôï ýøïò ôïõ ÁÄ. 

á. Áí Å, Æ åßíáé ôá ìÝóá ôùí ÁÂ êáé ÁÃ, íá áðïäåßîåôå üôé 

ÅÄÆ = Á = 90°.

(Ìïí. 15)

â. Áí Ì åßíáé ìÝóï ôçò ÅÆ, íá áðïäåßîåôå üôé ÄÌ = �
Â

4

Ã
�.

(Ìïí. 10)

2ùñï ÄÉÁÃÙÍÉÓÌÁ 1ïõ ÔÅÔÑÁÌÇÍÏÕ

ÓÔÇ ÃÃÅÅÙÙÌÌÅÅÔÔÑÑÉÉÁÁ

ÔÜîç Á´ – ÔìÞìá 2ï

11/12/2003 

ÄéäÜóêùí: Â. Å. ÂéóêáäïõñÜêçò

Á´ ÏÌÁÄÁ ÈÅÌÁÔÙÍ

á. Ðüóùí ìïéñþí åßíáé ç ãùíßá ðïõ ó÷çìáôßæïõí ïé äé÷ïôüìïé äýï

åöåîåßò ðáñáðëçñùìáôéêþí ãùíéþí; ÐáñïõóéÜóôå ó÷çìáôéêÜ ôçí

áðÜíôçóÞ óáò, ÷ùñßò íá êÜíåôå áðüäåéîç.

[8 ìïíÜäåò]

â. Íá âñåßôå ôéò ãùíßåò ö, x, y, ù áí Ý÷ïõí Üèñïéóìá ìßá ðëÞñç ãùíßá

êáé éêáíïðïéïýí ôéò ó÷Ýóåéò: �
ö

x
� = �

y

x
� = �

ù

y
� = �

1

2
�.

[8 ìïíÜäåò]

ã. Ðüóùí ìïéñþí ãùíßá ó÷çìáôßæïõí ïé äåßêôåò ôïõ ñïëïãéïý óáò óôéò 7

áêñéâþò êáé ðüóùí óôéò 7 êáé 20´;

[9 ìïíÜäåò]

á. Ðüóá ôñßãùíá õðÜñ÷ïõí óôï äéðëáíü ó÷Þìá; Ìå âÜóç ðïéï óôïé÷åßï

ôïõò ôá êáôáìåôñÜôå; Áí óôç âÜóç áíôß 5 óçìåßá, åß÷áìå 100, ðüóá èá

Þôáí ôá ôñßãùíá;

â. Íá âñåßôå óå ðïéï ðïëýãùíï ï óõíïëéêüò áñéèìüò ðëåõñþí êáé

äéáãùíßùí ôïõ, éóïýôáé ìå 190.

[12 + 13 ìïíÜäåò]

ÐåñéïäéêÞ ¸êäïóç Åðéêïéíùíßáò êáé Äéáëüãïõ óôá ÌáèçìáôéêÜ 187

ÊáôÜèåóç Éäåþí ìÝóá áðü ÐñáãìáôéêÜ Äéáãùíßóìáôá

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  11ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  33ïï::

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  44ïï::

ÐÅÉÑÁÌÁÔÉÊÏ

ËÕÊÅÉÏ

ÉÙÍÉÄÅÉÏÕ Ó×ÏËÇÓ

ÐÅÉÑÁÉÁ

ÈÈÅÅÌÌÁÁ  22ïï::
Á

A1
xA2 A3 A5A4
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á. Ôñßá ÷ùñéÜ ×1, ×2, ×3 ðñüêåéôáé íá óõíåíùèïýí óå Ýíá ÄÞìï. Ðïõ

èá ðñÝðåé íá ÷ôéóôåß ôï Äçìáñ÷åßï, þóôå êáíÝíá áðü ôá ÷ùñéÜ íá ìçí

áäéêçèåß;

[8 ìïíÜäåò]

â. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá ç (ä) åßíáé ìåóïêÜèåôç ôïõ ÁÂ êáé ç (å) ôõ÷ïýóá

åõèåßá ðïõ äéÝñ÷åôáé áðü ôï Á. Ôï Ñ åßíáé ôõ÷üí óçìåßï ôçò (ä) êáé

ôï Ã ç ðñïâïëÞ ôïõ óôçí (å). Ðïéï áðü ôá ÑÂ, ÃÑ åßíáé ìåãáëýôåñï

êáé ãéáôß;

[8 ìïíÜäåò]

ã. Óôï äéðëáíü çìéêýêëéï äéáìÝôñïõ ÁÂ, ïé ÃÇ êáé ÄÆ åßíáé

ìåóïêÜèåôåò ôùí áêôßíùí ÏÁ êáé ÏÂ áíôßóôïé÷á. Íá áðïäåßîåôå üôé: 

(i) Á
∩

Ã = Â
∩

Ä êáé 

[4 ìïíÜäåò]

(ii)Áí Ì ôõ÷üí óçìåßï ôïõ Ã
∩

Ä ôüôå åßíáé ÌA > R êáé ÌÂ > R

(üðïõ R ç áêôßíá ôïõ çìéêõêëßïõ).

[5 ìïíÜäåò]

á. Óôï ôåôñÜðëåõñï ÁÂÃÄ ôïõ äéðëáíïý ó÷Þìáôïò éó÷ýïõí: ÁÂ = ÃÄ

êáé ÂÃ = ÁÄ. Íá äåßîåôå üôé ïé ÁÃ êáé ÂÄ åßíáé äéÜìåôñïé ôïõ

êýêëïõ.

[12 ìïíÜäåò]

â. Óôï äéðëáíü ó÷Þìá åßíáé R>r. Íá óõãêñßíåôå ôá ìÝôñá ôùí
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Â ôïõ ìéêñïý êáé ôïõ ìåãÜëïõ êýêëïõ.
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ÊáôÜèåóç Éäåþí ìÝóá áðü ÐñáãìáôéêÜ Äéáãùíßóìáôá

ÐåñéïäéêÞ ¸êäïóç Åðéêïéíùíßáò êáé Äéáëüãïõ óôá ÌáèçìáôéêÜ188
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Ðåñéóóüôåñá (óõíïëéêÜ 30 äéáãùíßóìáôá), äåßôå óôï

1ï ôåý÷ïò ôïõ “ö” (óåë. 183-218)
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